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IX. osztaly — II. fordulé

1. feladat. Adottak z,y € R* ugy, hogy
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ahol [a] az a szam egész részét jeloli. Mutasd ki, hogy
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természetes szam!

2. feladat. Az ABC egyenl6 oldalu haromszoghben legyen D az AC' szakasz bels§ pontja, amelyre
AD = k- DC. A BD egyenesen az E pontot ugy vessziik fel, hogy BE = (k+1)- DE és D a BE
szakasz belsé pontja. Hatarozzuk meg a k értékét ugy, hogy AE merdleges legyen az AB egyenesre!

3. feladat. Oldd meg a (2zy — 10)? = 422 + y%. egyenletet az egész szamok halmazén!

4. feladat. a) Igazold, hogy egy konvex négyszog akkor és csakis akkor ortodiagonélis (4tl6i mers-
legesek egymasra), ha szemben fekvs oldalainak négyzetisszege megegyezik!

b) Igazold, hogy ha egy kor koré irhatd négyszog ortodiagonalis, akkor deltoid (az egyik atloja a
szimmetriatengelye)!

5. feladat. a) Igazold, hogy az A = {12,22 3% 42 52 6% 7% 8%} halmaznak van két olyan négyelemii
diszjunkt részhalmaza, amelyek elemeinek Osszege egyenld!

b) Igazold, hogy a B = {12,22 32, ...,2024%} halmaznak van két olyan B; és B, diszjunkt részhal-
maza, amelyekre By U By = B és By elemeinek Osszege egyenls a By elemeinek Osszegével!

6. feladat. Egy négyzetracsos lapra rajzolt tetszéleges racstéglalap felbontasa alatt azt értjiik, hogy
olyan négyzetekre bontjuk, melyek cstucsai racspontok, oldalaik pedig parhuzamosak a téglalap olda-
laival, és amelyek belsejei diszjunktak. A téglalap minden ilyen lehetséges felbontasa mellé odairjuk
a felbontasban szerepld legkisebb négyzet oldalhosszat.

Rajzolhat-e Norbi olyan m x n-es téglalapot, amely esetén a leirt szamok koziil a legnagyobb szam
a 2025, illetve az m és n szamok legnagyobb ko6zos osztoja:

a) 2026, b) 2025, c) 1.

Megjegyzés: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, hivatalbol minden feladatra 1 pont jar.
Munkaidé: 4 oéra.
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