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X. osztaly — I. fordulé

1. feladat. Hatarozd meg az x valds szamokat, amelyekre teljesiil az alabbi egyenlGség:
2026°"7 + 2026577 = /2 - (sinx + cos ) .
2. feladat. Tekintsiik az f: C — R,
F(z) = 206 5 4 2027
fiiggvényt, ahol € harmadrendi egységgyok és € # 1.
a) Igazold, hogy barmely z € C esetén
f(z) =2-Re(ez) és  f(2)+ f(Z) = —2- Re(z),
ahol Re(z) a z komplex szam valos részét jeloli!
b) Igazold, hogy az f fiiggvény sziirjektiv, de nem injektiv!

3. feladat. Igazold, hogy

Y1 —logy. at+ /1 —log,,. b+ /1 —logy.c > /2 — 2log,, ab+:/2 — 2log,,. be+ /2 — 21ogy, ca,
barmely a, b, ¢ € (1,4+00) esetén!

4. feladat. a) Legyen O a komplex szamsik kezdSpontja (origoja), B és C' a sik két olyan pontja,
amelyre az OBC' haromszog pozitiv kérbejarasi. Igazold, hogy az OBC haromszog H magassag-
pontjanak affixuma

h=1i-(b—c)-ctg(a),
ahol b és c a B, illetve a C' pont affixuma, és a a BOC' szdg mértéke!

b) Az ABCD konvex négyszog atloi nem merdlegesek egymaésra és az O pontban metszik egymast.
Legyen S; az OAB és Sy az OC'D haromszog sulypontja, illetve Hy az OBC, Hsy pedig az OAD
haromszog magassagpontja. Igazold, hogy

S159 L HiHs.

Megjegyzés: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, hivatalbol minden feladatra 1 pont jar.
Munkaidé: 3 ora.
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