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X. osztaly — II. fordul6

1. feladat. Az A halmaz az olyan nyolcjegyl pozitiv egész szamok halmaza, amelyek els6 6t szam-
jegyének a szorzata 2025 és az utolsdé négy szamjegyének a szorzata is 2025. Hatarozd meg az A
halmaz elemeinek szamat!

2. feladat. Az f : N* — N* fiiggvényt a kévetkez6képpen értelmezziik: f(a) az a legkisebb négyzet-
szam, amelyre teljesiil, hogy a | f(a) (példaul f(3) =9, f(8) = 16).

a) Hatérozd meg az Gsszes olyan n szamot, amelyre f(n) = 2025.

b) Hany megoldasa van az f(n) —n = 2025 egyenletnek?

3. feladat. Az ABC D konvex négyszogben DAB = 90°, ABC = 150°, AD = BC' =a, AB=n"a,
ahol n € (0, 00) valtozo. Szamitsd ki a BD arany legnagyobb értékét!

4. feladat. Adott 15 darab nemnulla, egymastol kiilonbozs, 987-nél kisebb természetes szam. Bizo-
nyitsd be, hogy ezek kozott 1étezik harom olyan szam, amelyek egy haromszog oldalhosszai lehetnek!

5. feladat. A B = {1,2,3,4,5,6,7,8,9} halmaz egy A részhalmazara teljesiil, hogy az A barmely
harom a, b, ¢ eleme esetén az az? + bz + ¢ = 0 egyenletnek nincs egész gyoke. Legtobb hany eleme
lehet az A halmaznak?

6. feladat. Az ABC'D konvex négyszogben ABD = 2ACD és a BD egyenes az ABC' haromszog
koré irt kort az E pontban metszi.

a) Igazold, hogy a D pont az ABC' haromszog koré irt kor belsejében talalhato!

b) Igazold, hogy AB = DB akkor és csakis akkor, ha AD az EAC szogfelezGje!

Megjegyzés: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, hivatalbol minden feladatra 1 pont jar.
Munkaidé: 4 oéra.
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