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XI-XII. osztaly — II. fordul6

1. feladat. Hatarozd meg az Osszes olyan (x,y) egész szamokbol allo szampart, amelyre
r(z+1)(z+2)(z+3)+ 12 = ¢~

2. feladat. Az ABC haromszogben AB = AC. Legyen D € (AB) és E € (BC olyan pont, amelyre
C € (BE) és BD = CE. Jeldlje I, az ABC haromszog BC' oldaldhoz irt korének kozéppontjat.
Igazold, hogy a BDFE héaromszog koré irt kor atmegy az [, ponton!

3. feladat. Az ABC haromszog AB, BC és CA oldalanak felez6pontjai C', A’, B’ és legyen M
egy pont a sikban. Ha a az A’ ponton at az AM egyenessel parhuzamosan huzott egyenes, b a B’
ponton at a BM egyenessel parhuzamosan hazott egyenes és ¢ a C' ponton 4t a C'M egyenessel
parhuzamosan hizott egyenes, akkor igazold, hogy az a, b, ¢ egyenesek egy pontban futnak ossze!

4. feladat. Bizonyitsd be, hogy ¢ = 1 a legnagyobb olyan valés konstans, amelyre

T, c
ra+yb ya+zxb " a+b

minden a, b, z,y > 0 esetén!

5. feladat. Angelico felirt a tdblara néhany 2026-nal nem nagyobb, legfeljebb 2026 db, nem feltétleniil
kiilonbo6z6 pozitiv egész szédmot. Ezutan mindegyik szamot egyenként a 2026. hatvanyra emelte,
majd a kapott szdmokat dsszeadta. Az igy kapott eredmény 90 . 112928 Hany szamot irhatott fel
Angelico?

6. feladat. Ali és Baba egy 1 x 4n mez6bdl allo, sakktablaszertien szinezett tablan jatszik (n > 2).
A jatékosok felvaltva lépnek, Ali kezd. Egy 1épésben a soron 1évé jatékos két tetszéleges mezG szinét
felcseréli, azzal a megkotéssel, hogy egy adott mezdpar cseréjére a jaték teljes ideje alatt legfeljebb
egyszer keriilhet sor. A jaték akkor ér véget, ha az Osszes lehetséges part megcserélték. Ali célja, hogy
a jaték barmely fazisaban megjelenjen a tablan egy minél hosszabb egyszint szakasz, Baba pedig ezt
probalja megakadalyozni. Mekkora az a leghosszabb egyszind szakasz, amit Ali a jaték kimenetelétsl
fiiggetlentil, &tmenetileg is képes elGallitani?

Megjegyzés: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, hivatalbol minden feladatra 1 pont jar.
Munkaidé: 4 oéra.
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