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XI. osztaly — I. fordulo

1. feladat. Az (2,),>1 pozitiv tagi szdmsorozat esetén 1 = 2 és

1
(n+1)2-xn+1:n2-xn+§, Vn > 1.

a) Hatérozd meg a sorozat altalanos tagjanak képletét!

b) Szamitsd ki a lim n - {/z1 -z -... -z, hatarértéket!
n—oo

2. feladat. Az A € M5(R) matrix f6atlon levd elemeinek Gsszegét TrA-val jeloljiik.
a) Igazold, hogy a P : C — C, P(x) = det(A — x1,) fiiggvényre P(z) = 22 — TrA -z +det A,Vz € C.
b) Bizonyitsd be, hogy det(A% + A+ ) > 2 +3-TrA - det A.
3. feladat. Az A, B € M,,(R) matrixok teljesitik az A+ B = A - B sszefiiggést.
a) Igazold, hogy A- B =B - A.
b) Bizonyitsd be, hogy ha det(A + B) > 0 és det[(AB)? — 5AB + 5I,] > 0, akkor det(A® + B®) > 0.
4. feladat. Az (z,),>1 valos szamsorozat esetén x;, € (0,1) és
Tpi1 = Ty - cos(zy), Vn > 1.
a) Igazold, hogy az (x,),>1 sorozat konvergens és szamitsd ki a hatarértékét!

b) Szamitsd ki a lim /n -z, hatarértéket!

n—o0
1o (tgz)’
¢) Szamitsd ki a lim (—Z( & k> ) hatarértéket!
n—oo n 1 T

Megjegyzés: Minden feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, hivatalbol minden feladatra 1 pont jar.
Munkaidé: 3 ora.
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